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ZESTAW ZADAŃ Z MATEMATYKI NR. A4 

UKŁADY RÓWNAŃ 

Zadanie 1 

Przedstaw podany układ równań w postaci macierzowej i wektorowej:  

a) 














6453

1082

963

zyx

zyx

zyx

 b) 














046

0922

0813

zy

yx

zx

 

Zadanie 2 

Dla jakich wartości parametru „ Ra ” podane układy równań są układami Cramera?: 

a) {
2𝑎𝑥 + 𝑦 = 7
4𝑥 + 8𝑎𝑦 = 9

 

 

b) 
 

 







231

7233

ayxa

ayxa
 

 

c) 














azyax

aazyax

azyax

6453

2

2963

  

d) 














aazyax

ayyax

xayax

653

32

2963

 

Zadanie 3 

Rozwiąż układy równań: 

a) 














16

02

061

zyx

zyx

zyx

 

b) 














04

02

06

zyx

zyx

zyx

 c) 














04

02122

06

zyx

zyx

zyx

 

d) 





















044102

05,0

03

04262

4321

321

41

4321

xxxx

xxx

xx

xxxx

 

 
 

 

Zadanie 4 

Rozwiąż układy równań metodą macierzy odwrotnej (𝑋 = 𝐴−1 ∙ 𝑏):

a) 








835

723

yx

yx
 

b) 














14

02

16

zyx

zyx

zyx
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Zadanie 5 

Wyznacz rząd macierzy, korzystając z twierdzenia „Rząd macierzy jest to największy 

możliwy wymiar niezerowego minora danej macierzy”.  

a) 









23

12
A  

b) 






 


40142

52021
C  

c) 


















513

402

311

D  

d) 


















533

422

311

E  

e) 














 



23130

01001

30111

F  

f) 𝐺 = (
0 0
0 0

) 

 

Zadanie 6 
Wyznacz rząd macierzy, korzystając z twierdzenia „Rząd macierzy jest to  maksymalna 

liczba liniowo niezależnych wektorów tworzących kolumny danej macierzy.” 

a) 






 


40142

52021
A  

b) 


















513

402

311

B  

c) 


















533

422

311

C  

d) 





















45123

128402

36241206

64201

D  

e) 
























0042141

4074272

2502101

E  

f) 



























1201514

712532

1086212

54316

F  

g) 



























141514

70532

462310

54316

G  

 

Odp. 2, 3, 2, 2,  

 
Zadanie 7  

Rozwiąż układy równań stosując Twierdzenie Kroneckera-Capellego: 

a) 














244

0

5

432

41

321

xxx

xx

xxx

 b) 














24

20444

5

32

321

321

xx

xxx

xxx

 

https://pl.wikipedia.org/wiki/Minor
https://pl.wikipedia.org/wiki/Liniowa_niezale%C5%BCno%C5%9B%C4%87_wektor%C3%B3w
https://pl.wikipedia.org/wiki/Wektor
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c) 














2244

1444

344

4321

4321

4321

xxxx

xxxx

xxxx

 

d) 








0238

844

54321

54321

xxxxx

xxxxx
 

e) 
























0104

9263

04

14

25

yx

zyx

zy

zx

zyx

 

f) 














244

2444

5

432

321

321

xxx

xxx

xxx

 

g) 
























54

04

95434

34

83424

321

543

54321

5432

54321

xxx

xxx

xxxxx

xxxx

xxxxx

 

Zadanie 8 

Rozwiąż układy równań metodą eliminacji Gaussa.  

a) 








10314

18122

yx

yx
 

b) 














2

03

52

432

41

321

xxx

xx

xxx

 

c) 














10864

2044

5432

321

32

321

xxx

xx

xxx

 

d) 














18

223

5462

321

321

321

xxx

xxx

xxx

 

e) 














0412812

166

0323

4321

31

4321

xxxx

xx

xxxx

 

f) 
























1423

6

16

142

22

5431

4321

541

532

54321

xxxx

xxxx

xxx

xxx

xxxxx

 

g) 








05,0

64262

321

4321

xxx

xxxx
 

h) 














03

02646

0323

31

4321

4321

xx

xxxx

xxxx
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Zadanie 9 

Rozwiąż układy równań.  Wyznacz rozwiązanie ogólne, szczególne, bazowe. 

a) 





































































0

2

6

2

6532

4421

4426

2314

4

3

2

1

x

x

x

x

 

b) 
























































































































24

7

1

6

5

2

4

2

8

3

5

2

7

3

7

4

2

1

3

2

4321 xxxx

 

c) 
























0

0

0

0

0

4321

321

541

543

4321

xxxx

xxx

xxx

xxx

xxxx

 

d) 
























103

9

11

142

12

54

4321

541

532

54321

xx

xxxx

xxx

xxx

xxxxx

 

e) 














746

024

165

zyx

zyx

zyx

 

f) 
























123

9

0

03

22

431

432

541

532

5421

xxx

xxx

xxx

xxx

xxxx

 

Zadanie 10 

Określ liczbę rozwiązań układu równań w zależności od parametru Ra : 

a) 
   







2

1835

472

ayax

ayax
 

b) 

 

 

 













azayax

azyx

zayax

2

2

3

122

32

12)1(

 

Odpowiedzi: 

a) dla  2,5\ Ra  układ ma jedno rozwiązanie,  b) dla  2\ Ra  układ ma jedno rozwiązanie.   

 

 

 

 

 

 

 

 

 


